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ΘΕΜΑ 1ο
Α1.Να αποδειχθεί ότι :

      i. 

      ii.Έστω μια συνάρτηση  ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αν  

          Η  είναι συνεχής στο Δ και 


          για κάθε  εσωτερικό του Δ ,

         τότε η είναι σταθερή σε όλο το Δ


Α2. Στο  πιο κάτω σχήμα φαίνεται η γραφική παράσταση της παραγώγου  μιας  

       συνάρτησης .Ποιο από τα α,β,γ,δ,ε ,μπορεί να είναι  η γραφική 

       παράσταση της  ;

[image: ]

Α3. Να απαντηθούν οι πιο κάτω προτάσεις με σωστό ή λάθος



      i . Για να ορίζεται η σύνθεση της  με την  πρέπει , όπου


            τα πεδία ορισμού των  αντίστοιχα.




       ii. Αν  συνεχείς στο   ,τότε και    συνεχής στο  

       iii. Τα εσωτερικά σημεία του διαστήματος Δ  στα οποία η δεν παραγωγίζεται ή

             η παράγωγος είναι ίση με μηδέν λέγονται κρίσιμα σημεία της  


       iv. Η συνεχής συνάρτηση   έχει σύνολο τιμών το διάστημα ,     

           όπου  



       v. Αν  η συνάρτηση   είναι  παραγωγίσιμη στο  και   ,  


            τότε υπάρχει ένα τουλάχιστον   τέτοιο ώστε  


ΘΕΜΑ 2ο


[bookmark: _GoBack]Δίνεται η συνεχής συνάρτηση  με  
i.  Να βρεθεί το λ

ii. Να δειχθεί ότι η  αντιστρέφεται και να βρεθεί η αντίστροφη

iii.Να δειχθεί ότι το μοναδικό κρίσιμο σημείο της  είναι το 1 ,αλλά δεν είναι ακρότατο

Έστω ακόμη και η συνάρτηση με γραφική παράσταση που φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα
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iv.Να βρεθούν τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων 


v. Να εξετάσετε αν η  παίρνει την τιμή 

vi. Πόσες ρίζες έχει η εξίσωση  

vii. Μέχρι πόσες ρίζες μπορεί να έχει η εξίσωση 
viii.Να βρεθούν τα όρια:





       α.   β.  γ.  δ.  ε. 

ix. Να βρεθεί που η  δεν είναι συνεχής .Να αιτιολογήσετε

x.  Να βρεθούν τα κρίσιμα σημεία της 

xi. Να βρεθούν τα ακρότατα της  

xii.Να υπολογίσετε το  
ΘΕΜΑ 3ο
Με ένα φύλλο λαμαρίνας σχήματος τετραγώνου πλευράς 6 μέτρων κατασκευάζεται δεξαμενή σχήματος ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου ,ανοιχτή από πάνω .Από τις γωνίες του 


φύλλου της λαμαρίνας  κόβονται τέσσερα ίσα τετράγωνα πλευράς  μέτρων , 
και στην συνέχεια οι πλευρές διπλώνονται προς τα πάνω όπως φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα
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i.  Να αποδείξετε ότι ο όγκος της δεξαμενής ως συνάρτηση του   είναι :


         (όγκος: )

ii. Να βρείτε για ποια τιμή του  η δεξαμενή έχει μέγιστο όγκο 

iii.Να βρείτε το όριο 


iv.Αν  , να αποδείξετε ότι : 

ΘΕΜΑ 4ο

Έστω δύο φορές παραγωγίσιμη και ισχύει : 

 και  



i. Να δείξετε ότι 

ii.Να δειχθεί  ότι 

iii.Να δειχθεί ότι υπάρχει  


iv. Να δείξετε ότι υπάρχει , ώστε .



v.Αν  αρχική της  στο να λυθεί η ανίσωση 

     

vi.Να δειχθεί ότι  

vii.Να δειχθεί ότι  η εξίσωση  ,έχει μια

     τουλάχιστον  λύση στο διάστημα 


Θεωρούμε επιπλέον , τη συνάρτηση με , η οποία είναι 


παραγωγίσιμη και ισχύει , για κάθε .

 viii. Να λύσετε την εξίσωση .
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