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ΘΕΜΑ 1ο 
Α.  Να δοθούν οι ορισμοί:
i.  Τι καλείται γνησίως αύξουσα συνάρτηση σε ένα διάστημα Δ του πεδίου
     ορισμού της;


ii. Πότε λέμε ότι μια συνάρτηση  παρουσιάζει  μέγιστο στο ;

B. Δίνεται ο ισχυρισμός  : Αν μια συνάρτηση έχει το πολύ μια ρίζα  σε ένα διάστημα Δ ,τότε 
     είναι γνησίως μονότονη σε αυτό .
     Να χαρακτηρίσετε την πρόταση ως αληθή ή ψευδή και να δικαιολογήσετε την απάντησή  
     σας

Γ. Ερωτήσεις  σωστό-λάθος:

1.Αν ορίζονται οι συναρτήσεις  τότε είναι υποχρεωτικά ίσες.

2.Το πεδίο ορισμού των συνάρτησης  είναι η τομή των πεδίων ορισμού

    των  συναρτήσεων 



3. Για να ορίζεται η σύνθεση της  με την  πρέπει , όπου


    τα πεδία ορισμού των  αντίστοιχα.

4. Αν  ορισμένη και γνησίως αύξουσα σε ένα διάστημα Δ, τότε:


     με 
5. Αν μία συνάρτηση είναι γνησίως μονότονη σε ένα διάστημα, τότε έχει
    ακριβώς  μία ρίζα σε αυτό.

ΘΕΜΑ 2ο 


Α. Έστω   δύο συναρτήσεις για τις οποίες ισχύει ότι η συνάρτηση   
     είναι 1-1.

     i.  Να δείξετε ότι η  είναι 1-1 

     ii. Να λύσετε την  εξίσωση  


     iii.Αν   ,να  δείξετε ότι η εξίσωση   έχει μοναδική λύση 

          για κάθε   


Β. Έστω  


     i.  Να δειχθεί ότι η  είναι 1-1 και να βρεθεί  η  

     Αν  


     ii. Να βρεθεί η σύνθεση της   με την   

     Αν  


     iii. Να δειχθεί ότι η  αντιστρέφεται και να βρεθεί η  


     Αν  ,να δειχθεί ότι   περιττή.

ΘΕΜΑ 3ο 

Α. Δίνεται η συνάρτηση  

     i.  Να δείξετε ότι η  αντιστέφεται

     ii. Αν είναι γνωστό ότι  ,τότε να λύσετε :

         α. την εξίσωση  

         β. την ανίσωση  

          γ. την εξίσωση  

[bookmark: _GoBack]     iii. Να λύσετε την  εξίσωση   


 Β. Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης   


[image: ]



       Δίνεται και η γνησίως αύξουσα συνάρτηση   με  

       i.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της  

       ii. Να αποδείξετε ότι  η συνάρτηση   είναι γνησίως αύξουσα



       iii.Αν η   διέρχεται από το σημείο  ,να λύσετε την ανίσωση  


ΘΕΜΑ 4ο 

Δίνεται η συνάρτηση   για την οποία ισχύουν:

 

 

i.  Να αποδείξετε ότι η  είναι γνησίως φθίνουσα


ii. Να αιτιολογήσετε τον λόγο για τον οποίο η  αντιστρέφεται και να βρείτε την  

iii.Να βρείτε την τιμή  και στη συνέχεια να λύσετε τις ανισώσεις :


     α.      β. 

iv. Να λυθεί η ανίσωση : 
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